METHODE VARIATIONNELLE

1 Introduction

Cette méthode permet de montrer le caractére bien posé de nombreux problemes tels que le probleme de
DIRICHLET :
—Au = f sur(Q)

Trouver u tel que : { u =0 sur (9)

2 Formulation variationnelle

On considere le probléme suivant :

(P) : Trouver # € V'tel que
| YoeV,a(u,v)=L(v)

i} DEFINITION 2.1 : Ceersivité

Une forme sesquilinéaire a(u,v) est dite coersive sur V' s’il exite une constante strictement positive a
telle que :
2
VoeV, la(u,u)l = al|ull;,

(7 N
| THEOREME 2.1 : de LAX-MILGRAM
Si:

O Pespace V est un HILBERT ;

O laforme a(#,v) est continue :
3C, >0, la(u,2)| < C,|lully [lolly

O la forme a est coersive

O laforme ¢(v) est continue :
3G, >0, [{(v) < G llolly

alors le probléme est bien posé, c’est-a-dire qu’il admet une solution unique # € V.




